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3. IDENTITATI TRIGONOMETRICE

1. Sa se verifice identitatile urmatoare:
a) 1+sin2a = (sina+cosa)® b) 1—sin2a = (sina—cosa)’
c¢) cos*a-sin‘a=cos2a  d) sin*a+cos’a=sin’a+cos’a
e) sin*a+cos*a —1-Lgin?2a

- 6 6 3 - 2
f) sin®a+cos azl—zsm 2a
g) (cosa+sin a)2 +(cosa—sin a)2 =2.

2. Sa se verifice identitatile urmatoare:
a) cos2a-(l+tga-tg2a)=1 b) sin2a-(tga+ctga)=2
c) sin2a-(tg2a—-tga)=tga-tg2a
d) cos3a-cosa+sin®2a=cos’a
e) tga=sin2a—tga-cos2a
f) sin’2a+cos’a=1+sina-sin3a
0) (L+sin2a)-(1+tg’a) = (1+tg a)®.

3. Sa se verifice identitatile urmatoare:

2) 1—tga: co§2a b) 1 1 _tg2a
l+tga 1+sin2a l-tga 1l+tga
c) Mzsinza d) tg_a:cosZa
tg2a—-tga tg2a—-tga
sin 2a a tg’a 1+tg*a
e) —————=2-1g—- f) gz = 92
cosa+Ccos” a 2 tg°2a 2-(2+tg-2a)
g) &=E-(tga+tg za).
cos3a+cosa 2

4. Sa se verifice identitatile urmatoare:
a) (sina+sin2a)-(2cosa—1) =sin3a
b) (cosa+cos2a)-(2cosa—1)=cos3a+1
c) cosa+sin3a=(sina+cosa)(sin2a+cos2a)



d) sina+cos3a=(cosa—sina)(cos2a+sin2a)

o) 0052 _ (z_gj sin2a cosa _tg?

l1+sina 4 2 1+cos2a l+cosa 2
4)] sina-(1+tga)+cosa-(1+ctga)=_thi.
sina cosa

5. Sa se verifice identitatile urmatoare:
a) sin’b+sin(a+b)-sin(a—b) =sin’a
b) cos® a+sin(a+b)-sin(a—b)=cos’*b
¢) sin’b+cos(a+b)-cos(a—b) =cos’a
d) sin®a+cos(a+b)-cos(a—b)=cos’b
e cos(a+Db)-cos(a—b)
cos”a-cos’b
f) sin’(a+b)—sin*(a—b) =sin2a-sin2b
g) (sina+sinb)? +cos”*a-cos’b = (1+sina-sinb)’.

=1-tg®a-tg’b

6. Sa se verifice identitatile urmatoare:
tga+tghb
ctga+ctgb
cos?a—cos’ b
sin®asin®b
2sin(a+b)
cos(a—b)+cos(a+h)

=tga-tghb

b) = ctg®a-ctg’b

c) =tga+tgh
cos’a—sin’b L 2-sina-sinb _
cos’(a—b) cos(a—b)
cos(a+b)—sin(a—b) cosb+sinb
cos(a—b)—sin(a+b) cosb—sinb
sina+cos(2b—a) 1+sin2b
cosa—sin(2b—a)  cos2b
tg(a+b)—tgb N tgb+tg(a—Db) _
1+tgb-tg(a+b) 1-tgb-tg(a+b)

e)

9)

2-tga.



7. Sa se verifice identitatile urmatoare:
a) sin3a=4-sina-sin(60° + a)-sin(60° —a)
b) cos3a=4-cosa-cos(60° +a)-cos(60° —a)
c) tg 3a=tga-tg(60° +a)-tg(60° —a).
8. Sa se verifice identitatea:
tg3a=tg3a-tg 2a-tga+tg 2a+tga

9. Sa se verifice identitatea:
sin®(45° +a) =sin®(30° —a) +sin15" - cos(15° +2a) +sin 2a
10. Sa se verifice identitatea:
sin3a-sin®a+cos3a-cos®a =cos® 2a
11. Sa se verifice identitatea:
(cosa+cos3a)-(cos2a+cosda)+
+(sina+sin3a)- (sin2a+ sin4a)= 4cos a
12. Sa se verifice identitatea:
sin‘a+cos*a-1_2
sinfa+cos*a-1 3
13. Sa se verifice identitatea:

cos® a+ cos’ 2a + cos” 3a + Cos 2a + Cos 4a + cos 6a =
=6-cosa-cos2a-cos3a.
14. Sa se verifice identitatea:
(sin*a—sin®a+1)* = (cos* a—cos® a+1)°

15. Sa se verifice identitatile urmatoare:
a) tga =ctga—2-ctg2a
b) tga+2-tg 2a+4-ctg da=ctg a
c)tga+2-tg 2a+4-tg 4a+8-ctg8a=ctg a

16. Sa se verifice identitatea:
sin10a

sin 2a

1+2-cosd4a+2-cos8a=

17. Sa se verifice identitatea:
cos7a

2-cosa

1
+cos4a+§=c052a+0056a



18. Sa se verifice identitatile urmatoare:
sina+sin2a+sin3a

=1g 2a
cosa+cos2a+cos3a
b) sina+sin2a+sin3a+sin4a _i 5a
cosa+cos2a+cos3a+cosda 2

sina+sin2a+sin3a+sin4a+sinb5a

=1g 3a
cosa+Ccos2a+ cos3a+cosda+cosba

19. Sa se verifice identitatile urmatoare:
a) cos’ 2a+cos’*(a—b)=2-cos(a—b)-cos(a+b)-
-cos2a+sin’(a+b)
b) sin®a+sin“b+2-sina-sinb-cos(a+b)=sin*(a+b).
20. Sa se verifice identitatea:
cos’(a+b)+cos’(a—b) =1+cos2a-cos2b .
21. Sa se verifice identitatea:
cos” a+cos’ b +sin(a+b)-sin(a—b) =2-cos*b.
22. Sa se verifice identitatea:
tga=tgb+tg(a-b)+tga-tgb-tg(a-b).
23. Sa se verifice identitatea:
cos®(a—b)+cos’b =sin*a+2-cos(a—b)-cosa-cosb.
24. Sa se verifice identitatea:
2-(sin® 2a+sin” 2b)
(cos 2a+ cos 2b)®

tg®(a+b)+tg°(a—b) =

25. Sa se verifice identitatea:
tg(a—b)+tg(b—c)+tg(c—a) =tg(a—b)tg(b—c)tg(c—a).
26. Sa se verifice identitatea:
sin(atb+c)
cosacoshcosc

tga+tgb+tgc—-tga-tgb-tgc=
27. Sa se verifice identitatea:
sin(a+b)-sin(a—b)+sin(b+c)-sin(b—c)+
+sin(c+a)-sin(c—a)=0



.. o T o . .
28. Stiind cd a+b+c= 7 s se demonstreze identitatea:

tga+tgb+tgc+tga-tgb+tgb-tgc+ tgc- tga=
=l+tga-tgb-tgc
29. Stiind cd a+b+c =0, sd se demonstreze identitatea:
tga+tgb+tgc=tga-tgb-tgc.
30. Stiind ca a+b+c =0, sd se demonstreze identitatea:

sina-cosb-cosc+cosa-sinb-cosc+cosa-cosb-sinc =
=sina-sinb-sinc

N T . .
31. Stiind ca a+b+c= PE sd se demonstreze identitatea:

.sina-cosb-cosc+cosa-sinb-cosc+cosa-cosb-sinc=
=1+sina-sinb-sinc
32. Stiind ca a+b+c =0, sa se demonstreze identitatea:
cosa-cosh-cosc=sina-sinb-sinc+sina-cosb-cosc+
+cosa-sinb-sinc.

33. Stiind ca a+b+c =, sa se demonstreze identitatile:

. . . a b c
a) sina+sinb+sinc=4-cos—-cos—-cos—
2 2 2
.a .. b . c
b) cosa+cosb+cosc=1+4-sin—-sin—-sin—
2 2 2
c) sin a+sinb—sinc=4-sin3-sin9-cosE
2 2 2

d) cosa+cosb—cosc+1=4~cos%-cosg-sin%

e)tga+tgb+tgc=tga-tgb-tgc

f) sin2a+sin2b+sin2c=4-sina-sinb-sinc

g) cos2a+cos2b+cos2c+1+4-cosa-cosb-cosc=0
h) sin”a+sin’b+sin®c=2-cosa-cosh-cosc+2

i) cos’a-+cos’b+cos’c+2-cosa-cosh-cosc=1

)] sin23+sin29+sin2E+2-sing-sin9-sin£=1
2 2 2 2 2 2



K) COSZE+COSZE+COSZE=2- 1+sin3-sin9-sinE
2 2 2 2 2 2
I) ctga-ctgb+ctga-ctgc+ctgb-ctgc=1

a b a c b c
m)tg—-tg—+tg —-tg —+tg —-tg —=1
)9292 9519 +1g 19

a b C a b C
n) ctg =+ ctg— + ctg — = ctg = - ctg — - ctg —
) g +clg+ctgo =clg—-ctg -ty

a b c a, b, c
0) ctgz—tgz—tgz—cth-th-th
-COSE:-l N _cosk_) i cosc_: 5
sinb-sinc sinc-sina sina-sinb
q) ctga+—F— sma} =ctgb+—«+— Smt_) =
sinb-sinc sinc-sina
sinc
r) (ctga+ctgb)-(ctgb+ctgc)-(ctgc+ctg a) =
B 1
~sina-sinb-sinc
34. S se arate ¢ daca cos(a-+b) =1 atunci:
sin(2a+b) =sina
35. Si se arate c¢d daca cos(a+b+c)=1 atunci:
sin(2a+b+c)=sina
36. Sda se arate cd daca sina+sinb=2-sin(a+b) si
a+b=k7z,keZ,atunci:th-tggzl.
2 "2 3
37. Sa se arate c¢a daca 3-sinb =sin(2a+b) atunci:
tg(a+b)=2-tga
38. Aritati ci daca tga-tgb = tg®c avem:
sin(a+c) _sin2a
sin?(b+c) sin2b’

=ctgc+




4. EXPRESII CALCULABILE PRIN

LOGARITMI

1. Sa se transforme in expresii calculabile prin logaritmi:
a) E(x) =1+cosx b) E(x) =1-cosx
c) E(x) =sinx+cosx d) E(x)=sinx—cos x
e) E(x)=1+sinx f) E(x)=1-sinx
g) E(x)=sinx+tg x h) E(x) = cos x —cos 3x
i) E(X)=sinx+sin5x j) E(x)=sinx—-cos3x
K) E(x) =1+sin x+C0SX [) E(x)=1-sinXx+cos X

m) E(x) =1+sin2x—-cos2x  n) E(x) =1-sin4x—cos4x.
2. Sa se transforme 1n expresii calculabile prin logaritmi:

a) E(x) =sin x+sin2x+sin3x

b) E(x) =sinx—sin 2x+sin 3x

c) E(x)=cosx+cos2x + cos 3x

d) E(X)=cos X —Co0s2X + c0S 3x

e) E(x) =sin x+cos X+ sin 3x

f) E(X)=sin X+ cos x —c0s 3x

g) E(X)=sinx+ cos2x—sin3x

h) E(X) = cos x —sin 2X + c0s 3x

i) E(x)=sinx+sin4x+sin5x.

3. Sa se transforme 1n expresii calculabile prin logaritmi:
a) E(x) =1+ c0s2x + c0os3x+ coS5x

b) E(X) =1+ c0S X+ C0S3X + C0S4X

c) E(x) =1-cos x + cos3x —cos4x

d) E(X)=1+sin X+ C0S2X +sin 3x

e) E(x) =1-sinx—cos4x +sin5x

f) E(X)=1+sin2x—cos4x+sin6x
g) E(x)=cosXx+sin2x+sin4x—cos5x
h) E(x) =sin x+sin 2x+sin 3x +sin 4x



i) E(X)=c0S X+ C0S2X+ C0S3X + C0S 4X
j) E(X)=cosx—cos2x+ cos3x—cos4x
K) E(x)=1+sinX+CO0S X +Sin 2X+ C0S 2X .

4. Sa se transforme in expresii calculabile prin logaritmi:
a) E(x)=tgx+tg 2x—tg 3x  b) E(X)=tg x+tg 3x—tg 4x
c) E(x)=tgx+tg 2x—-3tg 3x d) E(x) =tgx + tg2x — 4tg3x
e) E(x)=tg 3x—tg 2x—tg x..

5. Sa se transforme in expresii calculabile prin logaritmi:
sin X +2-cos X +sin X —2-C0S X

a) E(X)=—— -
2-SINX+CO0SX 2-Sin X—COoS X

b) E(X)zz-s_lnx+3-cosx+2-s_|n X—3-C0S X
3-sinX+2-cosX 3-Sin X—2-C0S X

0 E(X)=sm_x+3-cosx+sm_x—3-cosx
3-sinX—Cc0sX 3-Sin X+ Cos X

d) E(X)=a-smx+b-cosx+a-smx—b-cosx

b-sinx—a-cosx b-sinx+a-cosx

6. Sa se transforme in expresii calculabile prin logaritmi:

_sin?( Z1a|_sin?[Z—
a) E(x)=sin (8+aj sin (8 a)

b) E(X)=cos3xcosx+2-sin®2x—1
c) E(x) =sin x+cosX+Sin 2X + €0S 2X + Sin 3X + €0s 3x
d) E(x) =cos® x+cos” 2x + Cos” 3X +
+C0S 2X + C0S4X +C0Ss 6X
e) E(x) =(sin x+sin3x)-(sin 2x +sin4x) +
+(cos X+ c0s 3x) - (COS 2X + COS 4X)
f) E(x,y)=cos’(x—y)+cos’y—sin®x
g) E(x,y) =cos® x—sin’y
h) E(x,y) =cos®x—cos®y
) E(xY,2)=t9(x-Yy)+1tg(y-2)+1tg9(z-X)
) E(xy,2) =cos*(x—Yy)+cos*(y—z)+cos*(z—x)—1.



